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Exercice 0.1 ⋆ Pas de titre

Soient a ∈ R et n ∈ N
∗. Déterminer le reste de la division euclidienne dans R [X ] de

(X sina+ cos a)
n

par X2 + 1.

Solution : Par division euclidienne, on a :

(X sina+ cos a)n = Q
(

X2 + 1
)

+ αX + β

avec Q ∈ R [X ] et α, β ∈ R. On remplace X par les racines i et −i de X2 + 1, on obtient :

{

eia = αi + β

e−ia = αi + β

Il vient α = sin a et β = cos a. Donc le reste recherché est : X sin a+ cos a .
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