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Exercice 0.1 ⋆ Pas de titre

Soit P ∈ K[X ] et α ∈ K. Montrer que α est racine double de P si et seulement si α est une

racine de P ∧ P
′.

Solution : Si α est racine double de P , alors (X − α) divise P et P
′ et donc divise P ∧ P

′, ce

qui montre que α est racine de P ∧ P
′.

Réciproquement, si α est racine de P ∧ P
′, comme (X − α) divise P ∧ P

′, (X − α) divise à la

fois P et P
′, et donc est racine de P et P

′. Donc α est racine double de P .
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