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Exercice 0.1 ⋆⋆ Pas de titre

Soit f : R 7→ R une fonction dérivable telle que f(0) = 0. Déterminer la limite suivante :

lim
x→0

f(x)f(−x)

x2

Solution : Écrivons le développement limité à l’ordre 1 de f en 0 :

∀x ∈ R, f(x) = xf ′(0) + xε(x) avec ε(x) −−−→
x→0

0

Alors, pour tout x ∈ R :

f(x)f(−x)

x2
= (f ′(0) + ε(x))(−f ′(0)− ε(−x)) −−−→

x→0

−(f ′(0))2
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