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Exercice 0.1 * % Pas de titre
Soit une fonction f : [0, +o0o[— R dérivable sur I'intervalle [0, 400 telle que f(0) =0, f >0
et

Ve >0, f () <af(z) (a>0)

Montrer que la fonction f est nulle.

Solution : Introduisons la fonction auxiliaire

g:{ [O,_;OO[ : f—amf(x)

La fonction g est dérivable sur I'intervalle [0, +o00[ comme produit de fonctions dérivables et Va > 0,
g (x) = e **(f'(z) — af(x)) < 0. Donc la fonction g est décroissante sur Iintervalle [0, 4o0[ et
on aVx > 0, g(x) < g(0). Mais alors, si x € [0,+o0[, f(z) = e*g(z) < **g(0) = e**f(0) = 0.
Comme la fonction f est positive, c’est la fonction nulle.
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