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Exercice 0.1 * Pas de titre
Déterminer un équivalent des fonctions suivantes au voisinage du point indiqué :

e — 14+«

_ e — ot
Lf(@)=—5 - e en 7 — 0. 4. f(z)=+/x —Vsinz en z =07.
(2 +1) (z + 3) 5. f(z) =sh(sinx) —sin (shz) en z = 0.
sh 2\ 5in® sinz\h® 6. f(xz) = arctan (2z) — 2arctan (x) en © =
2. f(x)= (—) —( ) enx = 0.
x x
0. 7. f(x) = arctansinx — sinarctanz en x =
0.
22 + cosx —chx L
3. flz)= Jz enz =0. 8.f(x):e%—emenx:+oo.
Solution :
1. Onaez—\/l—l—x:(l—i-x)—(l—l—z)—i- o) (a:):f—i- o (z) et (a*41)(z+3) ~ 3.
2 z—0 2 x—=0 z—0
Donc
e’ —v1+z T
(z24+1)(z +3) 2—0| 6 |
sha) ™" z3 2 sinz\™* z3 2
2 Ona: (7) —”E*mzo(““( 2 ) Tl .0 () done:
sin . shx
shz sinx 1 4 3
(F) -(%) - #ra®
N 1
z—0 3
3.
6 6
z2 + cosz — chzx _ _%I +12)0 (x )
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12 z—0
5
2
1:0 ﬁ
sinx
car — 1.
3 x—0
x> ' z°  z’
5. On a :sh(sinz) = — i + 90 + 9, (z7) et sin(shz) =z — 5~ 90 + 9, (z™) donc :
. 1 a’ 7
sh (sinx) —sin (shz) = E—i—mgo(:z: )
27
x—0 45
3 5 z3 3 .
6. On\a rarctanx = x — 3 —i—mgo (:C ) et donc : arctan2x = 2z — 3 —i—mgo (:C ) ce qul
améne :
arctan (2x) — 2 arctan (z) = —2z°+ o (z%)
z—0
~ —223
z—0
7. On a arctan (sin (x)) = x — L + §x5 - ﬁ:ﬂ + o (27) et sin (arctan (z)) =z — lx?’ +
. 2 8 240 z—0 2
5 7 7
gzc — Ex +12>0 (:c ) donc
. . z’ 7
arctansinx — sinarctanx = 30 + 2 (:C )
27
x—0 30
1
8. Posons X = —
x
X
e%—eiﬂi}i—l: eX_el+X
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