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Exercice 0.1 ) & o ¢ Pas de titre

B 1
1. Ecrire le DL(0,n) de T en écrivant le reste exact.
u

2. Que donne cette formule pour ——— 7
Q pour o= —

3. Montrer que

sint —(@k+)m 4
—dt=21 —_—
/0 cht n;“;oz 2k+1) 1
Solution :
1. Pour tout v € R\ {£1},
n n+1
D3
k=0
donc
n n+1
=" ()b + ()" f—
k=0 Tu
2. On obtient alors pour toutt € R :
1 n A il e—2(n+1)t
— = -1 -1 _—.
1+e 2 k;( A S A e
3. Pour toutt € R :
sint 2sint 2sint - okt ng1 26~ 3)tging
cht et+et et 1+ e_% ; sint + (1) 1+e2t

En effectuant deux intégrations par parties successives, on calcule que pour tout k € [0,n] :
ef(2k+1)7r +1

T 7(2k+1)t . tdt:
‘/0 e sSin 7(2]{—}-1)2 1




donc en passant a l'intégrale dans la somme, on obtient :
T gint n —(2k+1)7 1 ™ ) —(2n+3)t o t
/ sing . _ 22(_1)ke + +/ (—1)™+ e sint
o cht 2k+1)24+1  Jy 14+e2
Mais

cht

1+e 2t

d’ou le résultat.

/7T (—1)"H! 2e~(n+3)tgint dt‘ < /7T o—2(nt+1)e 80T o < /7T o2t gy _ 1
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