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Exercice 0.1 * % Pas de titre
Soit une fonction f : [0, +o0o[— R continue sur intervalle [0, 4o00[ telle que

Déterminer la fonction f.
Indication 0.0 : Soit x > 0, considérer la suite récurrente

u=x etVn eN, u,ir1 =/u,

Solution : La suite récurrente de I'énoncé s’étudie classiquement : si x > 0, u, — 1.
n—-+o0o

Comme la fonction f est supposée continue, si x > 0, f(uy) = f(1). Mais puisque Vn € N,
n—r—+0o0

funs1) = f(u2,1) = f(uy), la suite (f(un)) est constante. Par conséquent, f(z) = f(1).

On a montré que la fonction f est constante sur |0,+oo|. Ensuite, puisque la fonction f est
continue en 0, lim,_,o f(z) = f(0) et comme Vz > 0, f(x) = f(1), il vient que f(0) = f(1). Par
conséquent les seules fonctions vérifiant I’hypothése de I’énoncé sont les fonctions constantes.

Réciproquement, les fonctions constantes conviennent.
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