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Exercice 0.1 * Pas de titre
Déterminer toutes les fonctions f : R — R continues telles que

Ve eR, f(2z)=—f(z)

Solution : Soit © € R*. Considérons la suite z, = 2% On montre que Vn € N, f(x,) =
(=)™ f(x). Mais puisque x, P 0 et que f est continue en 0, f (z) = (=1)" f (x,) =
n——4oo n—+00

f(0). Donc f (z) = f(0). De plus, comme f (0) = —f (0) ,ona f (0) = 0 et f = 0. Réciproquement
la fonction nulle vérifie ’hypothése.
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