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Exercice 0.1 ⋆ Pas de titre

Soit f : R → R continue en 0 et soit k ∈ N
∗, k 6= 1 tels que

∀x ∈ R, f(kx) = f(x).

Montrer que f est une fonction constante.

Solution : Soit x ∈ R. On montre par une récurrence facile que f(x) = f
(

x

k
n

)

. De plus, comme

f est continue en 0, en appliquant le théorème de composition d’une suite par une fonction, on

montre que : f
(

x

k
n

)

−−−−−→
n→+∞

f(0) donc par unicité de la limite f(x) = f(0). On en déduit que f

est constante. Réciproquement, on vérifie que les fonctions constantes sont solutions.
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