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Exercice 0.1 ⋆⋆ Pas de titre

On considère une réunion de deux segments K = [a, b] ∪ [c, d] avec a < b < c < d. Soit

f : K 7→ K une fonction continue sur l’ensemble K. On suppose que ∀(x, y) ∈ K2,

x 6= y ⇒ |f(x)− f(y)| < |x− y|

On considère la fonction ϕ définie sur K par ϕ(x) = |f(x) − x|. Montrez que la fonction ϕ

possède un minimum sur K. Montrez par l’absurde que ce minimum est nul. En déduire que la

fonction f admet un unique point fixe x0 ∈ K.
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