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Exercice 0.1 * Pas de titre
Soit une fonction f continue sur R. On suppose que

Montrez que la fonction f posséde un minimum.

Solution : Soit zp € R. Posons A = f(zo). Comme f(z) —T o T d’apreés la définition de
T—> OO

la limite, il existe B > 0 tel que Vx € R, |z| > B = f(z) > A. On a en particulier zy € [—B, BJ.

La fonction f est continue sur le segment [—B, B| et donc posséde un minimum sur ce segment :

dec e [-B,B] |Vz € [-B, B], f(c) < f(z)

Montrons que Vx € R, f(x) > f(c¢) ce qui montrera que f(c) est un minimum de f sur R. Soit
x €R. Sixz €[-B,B], on a bien f(c) < f(z). Siz & [-B, B], alors f(x) > A= f(x¢) et comme
xg € [-B, B], il vient que f(z) > f(xo) = f(c).
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