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Exercice 0.1 ⋆ Pas de titre

Soient f, g : [a, b] → R continues telles que ∀x ∈ [a, b], f(x) < g(x). Montrer qu’il existe

α > 0 tel que

∀x ∈ [a, b], f(x) 6 g(x)− α.

Solution : Considérons la fonction définie sur [a, b] par θ = g − f .La fonction θ est continue

et strictement positive sur [a, b]. Elle possède donc un minimum strictement positif atteint en un

certain point c ∈ [a, b]. Posons : α = θ(c) = g(c)− f(c) > 0. Il est clair que : ∀x ∈ [a, b], f(x) 6
g(x)− α.
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