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Exercice 0.1 2. 0.0. ¢ Pas de titre
Soit f : R — R une fonction continue, n € N* et z1,...,z, € R. Montrer qu’il existe ¢ € R

tel que
fa) -+ flan)

fle) =

Indication 0.0 : Résoudre d’abord Iexercice pour n = 2 en faisant un dessin. Passer ensuite
au cas général.

Solution : Notons
f(@) +--- + f(zn)

n

=

Montrons qu’il existe i € [1,n] tel que t < f(x;). Par Iabsurde, si Vk € [1,n], f(xzr) < t, en
additionnant ces inégalités, on aurait

n

nt = Zf(ﬂﬁk) <nt

k=1

ce qui est absurde. On montre de méme qu’il existe j € [1,n] tel que t > f(z;).
Par conséquent, t € [f(x;), f(x;)] et d’apreés le théoréme des valeurs intermédiaires, comme f
est continue sur R, il existe ¢ € [z;,z;] tel que t = f(c).
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