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Exercice 0.1 ⋆ Un théorème classique de point fixe

Soit f : [0, 1] → [0, 1] continue. Prouver que f possède au moins un point fixe.

Solution : Introduisons la fonction g donnée par ∀x ∈ [0, 1], g(x) = f(x) − x. La fonction

g est continue sur [0, 1], g(0) = f(0) > 0 et g(1) = f(1) − 1 6 0 donc, d’après le théorème des

valeurs intermédiaires, g s’annule sur [0, 1].
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