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Exercice 0.1 ⋆⋆⋆ Pas de titre

Soit f : [0, 1] 7→ R une fonction bornée et continue sur [0, 1]. On considère la fonction

ϕ :

{

[0, 1] −→ Rx

7−→ supt∈[0,x] f(t)

1. Montrer que ϕ est croissante.

2. Soit x0 ∈ [0, 1]. Montrer que ϕ est continue en x0.

Pour la deuxième question, considérer ε > 0 et utiliser la continuité de f en x0. Il existe

α > 0 tel que si |t− x0| 6 α alors |f(t)− f(x0)| 6 ε. Supposer que x0 6 x 6 x + α et montrer

que supt∈[0,x] f(t) 6 supt∈[0,x0] f(t) + ε.
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