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Exercice 0.1 ⋆⋆ Pas de titre

Soient a, b > 0. Déterminer la limite en +∞ de

f (x) = (ax + bx)
1
x

Solution :

— Si a 6= b. On peut supposer par exemple que a > b. Alors

f(x) = (ax + bx)
1
x = a (1 + x)

1
x = aeα(x)

où α(x) =
1

x
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. Mais puisque
b

a
< 1,

(

b

a

)x
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0 et donc α(x) ∼
x→+∞
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ex ln b
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x
−−−−−→
x→+∞

0. Donc

f(x) −−−−−→
x→+∞

a

— Si a = b, alors

f(x) = 2
1
x a = ae

1
x ln 2 −−−−−→

x→+∞

a

Dans tous les cas,

f(x) −−−−−→
x→+∞

max(a, b)
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