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Exercice 0.1 * Pas de titre
Etudier la convergence des suites suivantes, données par leur terme général :

_ n’—nlnn __ AN _ an
1. u, = 7 (i n)? 4. u, =4"-3"+1
n n
2. u,=vVn2+3n—n 5. un:(%) —(%)
3. uy, = "5 6. up =a" — (—a)" ota € R.
Solution :
- P
_ _n“—nlnn_ _ n” n 5 . . .
1. u, = T in(nn)? = n? o G T —— 1 par application des relations de comparaisons et
par opérations sur les limites.
5 s (\/n2+3n—n) (\/n2+3n+n) 3n
.U = n mn — n = — - —
" 5 Vn2+4+3n+n Vn2+3n+n
n 3 par opérations sur les limites.
w 1 3 1 n—+oo 2
+ o+
3. On a, pour tout n € N*, —n;jrl < ’:;‘_‘;f < n;:-l et n27:-1 . 0 donc par application du
théoréme des gendarmes, u, — 0.
n—-+oo
4oupy=4"—3"+1=4"(1—(3)" + (2)") —— +oc par opérations sur les limites.
n—-+oo
5. up = (%)n = (%)n — 0 par opérations sur les limites et car ((%)n) et ((%)n) sont des
suites géométriques de raison élément de |—1,1].
6. usy = 0 — 0 et ugpr1 = 2a?"*L. Si|a| > 1, (ugny1) diverge et les deux suites
n—-+00o

extraites (uapn) et (uzn41) sont de natures différentes donc (u,) diverge. Si a € |—1,1],
Uopt1 —+> 0. Les suites (uzy,) et (uant1) convergent toutes deux vers 0. D’aprés le cours,
n—+0oo

Uy — 0.
n—-+o0o
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