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Exercice 0.1 ⋆ Pas de titre

Soient n ∈ N
∗ et f :

{

R
∗ −→ R

x 7−→ xn
. Montrer que f est un endomorphisme du groupe

(R∗,×). Déterminer son image et son noyau.

Solution : Endo : Il s’agit de démontrer que ∀x ∈ R
∗, f(x) ∈ R

∗.

Morphisme : Il s’agit de démontrer que ∀x, y ∈ R
∗, f(x)f(y) = f(xy) soit xnyn = (xy)n.

Si n est impair, l’image est R
∗ et le noyau est réduit à {1}. Si n est pair, l’image est R

∗

+ et le

noyau est {−1, 1}.
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