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Exercice 0.1 ⋆⋆⋆ Pas de titre

Soit un groupe (G, .) et deux sous-groupes H , K du groupe G.
On note

HK = {x ∈ G | ∃h ∈ H : ∃k ∈ K : x = hk}

1. Soit x ∈ G. Montrer que
x ∈ HK ⇐⇒ x−1 ∈ KH

2. Montrer que les propriétés suivantes sont équivalentes :
(i) HK est un sous-groupe de G.
(ii) KH est un sous-groupe de G.
(iii) HK = KH .

Indication 0.0 : Il faut bien comprendre la signification des notations. Par exemple, HK =
KH ne revient pas à dire que ∀(h, k) ∈ H ×K, hk = kh !
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