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Exercice 0.1 ⋆ Pas de titre

Si (a, b) ∈ R
∗ × R, on note

ta,b :

{

R −→ R

x 7−→ ax+ b

Soit

G = {ta,b | (a, b) ∈ R
∗ × R}

1. Montrer que (G, ◦) est un groupe.

2. Soit

H = {t1,b | b ∈ R}

Montrer que H est un sous-groupe de G, isomorphe au groupe (R,+).

Solution :

1. Comme id = t1,0, id ∈ G. La composée de deux fonctions affines bijective est affine et

bijective. Plus précisément, ta,b ◦ ta′,b′ = taa′,ab′+b. Bref, la loi est interne. La bijection

réciproque d’une fonction affine est affine. On a donc un sous-groupe du groupe des bijections

de R dans R.

2. On vérifie que b 7→ t1,b est un isomorphisme de (R,+) sur (H, ◦).
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