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Exercice 0.1 * Pas de titre
Montrer qu'un groupe (G,.) tel que Vx € G, 2 = e est commutatif.

Solution : L’hypothése de I’énoncé dit que tout élément est son propre symétrique :

VeeG, zl=uz.
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Soit alors (x,y) € G2?. Comme (zy)~! = (xy), on en déduit que y~lx~! = zy. Mais puisque

zl==zet y_l =y, on trouve que yxr = xy.

Autre rédaction : Soit (z,y) € G*. Puisque (zy)* = e, il vient que

zyzy = e = z(zyzy)y = vy = (2°)(yz)(y®) = 2y = yx = 2y.
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