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Exercice 0.1 ⋆⋆ Pas de titre

Soit ⋆ une loi de composition interne sur un ensemble E vérifiant :

∀(x, y) ∈ E2, x ⋆ (x ⋆ y) = (y ⋆ x) ⋆ x = y.

Montrer que la loi ⋆ est commutative

Solution : Soit (x, y) ∈ E2, on pose X = x ⋆ y. On a

y = X ⋆ (X ⋆ y) = X ⋆ ((x ⋆ y) ⋆ y) = X ⋆ x = (x ⋆ y) ⋆ x.

Donc en multipliant cette égalité à droite par x, on a

y ⋆ x = ((x ⋆ y) ⋆ x) ⋆ x = (X ⋆ x) ⋆ x = X = x ⋆ y.

Ce qu’il fallait démontrer.
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