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Exercice 0.1 * * Pas de titre
Soit un entier n € N*. Montrer qu’il existe (an, b,) € Z? tels que (14 v/2)" = a,, + V/2by,.
Montrer ensuite que les entiers a,, et b, sont premiers entre eux.

Solution : Par le binéme :
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De la méme facon, on montre Iexistence de (cp,d,) € Z? tels que (v/2 — 1)" = ¢, + /d,. En
effectuant le produit,

1= (\/5 — 1)"(\/5—1— D" = apen + 2b,d, + \/i(bncn + dpay)

Mais puisque dans le Q-espace vectoriel R, le systéme (1, \/5) est libre, il vient que b, ¢, +and, = 0
et donc on obtient une relation de Bézout entre les entiers a,, et b,

Cn Gy + 2d,b, =

ce qui montre que les entiers a,, et b, sont premiers entre eux.
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