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Exercice 0.1 ⋆⋆ Pas de titre

Soit n ∈ N
∗. Montrer que le nombre de chiffres nécessaires pour écrire n en base 10 est égale

à la partie entière de 1 + logn.

Solution : Supposons que l’écriture de n en base 10 compte m + 1 chiffres am, . . . , a0 ∈ J0, 9K
avec am 6= 0 et m ∈ N. On a alors : n =
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)
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Mais 1 6 am + am−110
−1 + · · ·+ a010

−m 6 10 et

0 6
ln
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< 1.

Donc E (1 + logn) = m+ 1 et le résultat est prouvé.
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