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Exercice 0.1 ⋆ Un théorème d’Erdös sur les fonctions multiplicatives

monotones

[1], (8)1986.
Un fonction arithmétique f : N → N non identiquement nulle est dite multiplicative si

f(mn) = f(m)f(n) dès que m ∧ n = 1,

et complétement multiplicative si

f(mn) = f(m)f(n) pour tous n,m ∈ N.

1. Montrer que si f est complétement multiplicative et croissante, il existe une constante α

telle que f(n) = nα, ∀n ∈ N
⋆.

2. Montrer que toute application multiplicative croissante est complétement multiplicative.

Solution :
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