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Exercice 0.1 ⋆ n(n2 +1)/2 est valeur propre de toute matrice magique

A ∈ Mn(R).
[1], E 733-1947.
Montrer que toute matrice magique A ∈ Mn(R) admet n(n2 + 1)/2 comme valeur propre.

Solution : Soit A ∈ Mn(R) une matrice magique 1. Désignons pâr s la somme des composantes
d’une colonne de A, si X = t(1, . . . , 1) ∈ R

n, comme A est magique

AX = sX.

La somme des n2 premiers entiers vaut n2(n2 + 1)/2 et c’est la somme des n colonnes de A soit
n2(n2 + 1)/2 = ns et finalement s = n(n2 + 1)/2.
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