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Exercice 0.1 ⋆ Déterminant et calcul différentiel

[1]
On note

ϕ : A ∈ Md(C) 7→ ϕ(A) := det(A) ∈ Md(C)

l’application déterminant.
➀ Montrer que ϕ ∈ C∞(Md(C)).
➁

À l’aide de la comatrice, calculer pour (i, j) ∈ {1, 2, . . . , d}2 et A ∈ GLd(C) la dérivée par-
tielle ∂ϕ(A)

∂xi,j
pour en déduire dϕ(A).

➂ Une autre méthode pour calculer dϕ(A).
- Calculer dϕ(Id).
- En déduire dϕ(A) pour A ∈ GLd(C).
- Conclure.
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