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Exercice 0.1 * Autour d’Holder
[1]
Soit f € €°([0,1],R), s’il existe a > 0 tel que

1
0< f(z)<a®3 Vzel0,1], et /f(a:)d:z::a,
0

montrer a I'aide de I'inégalité de Hélder que

/01 Vf(@)dz > a*>.

Solution : D’aprés I'inégalité d’Hélder ' nous avons pour p > 1

o= [ st ([ [1e#] w) " (f [f(:c)lﬁr_pldx)%
(/ Vi@ )1/210( (a*/*)' P]ﬁdx)T
2

1/2p
= < vV f(x)dx

CL3P

soit .
B g/ Vf(x)dz, Vp>1.
0
Comme p > 1 est arbitraire, le résultat suit en faisant tendre p vers 1. d
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