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Exercice 0.1 * Autour des sommes de Riemann
[1], 2008.
Soit f € € ([0,1], R*T).
©® Pour tout n € N*, établir I'existence de (an o, ... ,ann) € R**1 tel que

Anit1 1 1
0= o< <ann=1 et Vie{0,....n—1} : / f(t)dt:—/ F(t)dt.
QAn g n 0
an70+"'+an,n

® Déterminer la limite, quand n tends vers +oo de : T
n

Solution O | étant continue sur [0, 1] a valeurs strictement positives Papplication F' : [0,1] 5

T~ fo t)dt est continue, strictement croissante de [0, 1] sur [0, fo (t)dt] : par le théoréme des
valeurs 1ntermed1a1res pour tout n € N, il existe an,...,an,n dans [O 1] tels que
ank / f k:(),...,n.
et ces réels sont uniques.
® Vu ce qui précéde, F~1 € €(]0, fo t],[0,1]), la suite (£ fol f(t)dt)E_, est une subdivi-
sion de I'intervalle [0, fo (t)dt], par consequent

n 1 J3 f(w)du
. ano+ - -+ ann 0 1
1 — = f)dt) = F~(t)dt.
nggo n+1 n%oon kz < / ()d) /0 ()d
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