
Une caractérisation de la fonction Gamma : le théorème de

Bohr-Mollerup

Patrice Lassère1

1, Université Paul Sabatier, Toulouse

7 avril 2023

Exercice 0.1 ⋆ Une caractérisation de la fonction Gamma : le théorème

de Bohr-Mollerup

Soit pour

Γ(x) =

∫ +∞

0

tx−1e−tdt, ∀x ∈ R
⋆

+.

➀

Montrer que

∫

n

0

(

1−
t

n

)n

tx−1dt =
nxn!

x(x + 1) . . . (x+ n)
, x > 0.

➁
Montrer que

Γ(x) = lim
n→∞

∫

n

0

(

1−
t

n

)n

tx−1dt, x > 0.

➂
En déduire que

Γ(x) = lim
n→∞

nxn!

x(x + 1) . . . (x+ n)
, x > 0.

➃
Montrer que log Γ est convexe sur R

⋆

+.

➄
Réciproquement soit f : R⋆

+ → R
⋆

+ une application log-convexe vérifiant

f(1) = 1 et ∀x > 0, f(x+ 1) = xf(x).

Montrer que f = Γ (théorème de Bohr-Mollerup)
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