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Exercice 0.1 ⋆⋆ Pas de titre

On considère les plans P et Q d’équations respectives 3x−4y+1 = 0 et 2x−3y+6z−1 = 0.
Déterminer l’ensemble des points équidistants de P et Q.

Solution : Soit M (x, y, z). On a la série d’équivalences :

d (M,P) = d (M,Q)

⇐⇒ |3x− 4y + 1|√
32 + 42

=
|2x− 3y + 6z − 1|√

22 + 32 + 62

⇐⇒ 7 |3x− 4y + 1| = 5 |2x− 3y + 6z − 1|
⇐⇒ 7 (3x− 4y + 1) = 5 (2x− 3y + 6z − 1) ou 7 (3x− 4y + 1) = −5 (2x− 3y + 6z − 1)

⇐⇒ 11x− 13y − 30z + 2 = 0 ou 31x− 43y + 30z = 0

Le lieu des points équidistants de P et Q est donc la réunion des plans d’équations 11x −
13y− 30z + 12 = 0 et 31x− 43y+ 30z + 2 = 0. Ces deux plans sont appelés plans médiateurs de

P et Q.
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