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Exercice 0.1 ⋆ Pas de titre

On considère une matrice A = (aij) ∈ Mn(R) et on définit la matrice A′ = ( (−1)i+jaij).
Exprimer det(A′) en fonction de det(A).

Solution : En utilisant la formule du déterminant,

det(A′) =
∑

σ∈S(n)

ε(σ)(−1)1+σ(1)
. . . (−1)n+σ(n)

a1σ(1) . . . anσ(n).

Mais (−1)1+σ(1) . . . (−1)n+σ(n) = (−1)n(n+1) = 1 et donc det(A′) = det(A).
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