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Exercice 0.1 ⋆ Pas de titre

Déterminer les permutations σ qui commutent avec une transposition τij .

Solution : Montrons que τij ◦ σ = σ ◦ τij si et seulement si {i, j} est stable par σ.

— ⇒ Si σ(j) 6∈ {i, j}, on aurait σ(j) = σ(i) ce qui est impossible. Donc σ(j) ∈ {i, j}. De

même, σ(i) ∈ {i, j}.

— ⇐ Seuls deux cas sont possibles : σ(i) = i et σ(j) = j ou bien σ(i) = j et σ(j) = i et dans

les deux cas, on vérifie facilement que σ commute avec τij .
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