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Exercice 0.1 ⋆ Pas de titre

Soient deux réels α > 0, β > 0. Déterminer la limite de la suite de terme général

un =

n−1
∑

k=0

1

αn+ βk

Solution : Soit n > 1. Écrivons

un =
1

n

n−1
∑

k=0

1

α+ βk/n

On reconnaît alors une somme de Riemann. Posons f :

{

[0, 1] −→ R

x 7−→ 1/(α+ βx)
. Cette fonc-

tion est continue sur le segment [0, 1] et donc un −−−−−→
n→+∞

∫ 1

0
f(x) dx. Reste à calculer cette

intégrale :
∫ 1

0

f(x) dx = [ln(α+ βx)]
1

0
= ln(1 + α/β)

.
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