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Exercice 0.1 ⋆⋆ Pas de titre

Soient deux fonctions strictement positives f, g ∈ C0([0, 1]). Montrer que
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Solution : On utilise l’inégalité de Cauchy-Schwarz :
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Le résultat s’en suit. Pour avoir égalité, il faut qu’il y ait égalité dans Cauchy-Schwarz, donc que

f/g et g/f soient proportionnelles, donc que f et g soient proportionnelles, et ensuite que λ = 1,
c’est-à-dire que f = g.

Remarque : Pour u > 0, u + 1

u > 2, d’où le résultat en prenant u =
f(t)

g(t)
. Le cas d’égalité est

simple.
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