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Exercice 0.1 ⋆ Pas de titre

Soit l’ensemble E = {f ∈ C([a, b]) | ∀x ∈ [a, b], f(x) > 0}. Déterminer

α = inf
f∈E

(

∫ b

a

f(x) dx

)(

∫ b

a

dx

f(x)

)

Solution : Soit f ∈ E. D’après l’inégalité de Cauchy-Schwarz, on a :

(

∫ b

a

f(x) dx

)(

∫ b
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dx

f(x)

)

>

(

∫ b

a

√
f√
f
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)2

= (b− a)2

donc (b− a)
2
6 α. Mais la fonction f0 constante égale à 1 sur [a, b] est élément de E et vérifie :

(

∫ b

a

f0(x) dx

)(

∫ b

a

dx

f0(x)

)

= (b− a)
2

donc α = (b − a)2 .
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