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Exercice 0.1 ⋆ Pas de titre

Soit f : [a, b] → R une fonction continue sur [a, b]. Montrer que :

∃c ∈]a, b[,
1

b−a

∫ b

a

f(t)dt = f(c)

Indication 0.0 : Poser α = 1

b−a

∫
b

a
f(t)dt et introduire la fonction ϕ : t 7→ f(t)− α.

Solution : Posons α = 1

b−a

∫ b

a
f(t)dt et considérons ϕ : t 7→ f(t)− α. La fonction ϕ est définie

et continue sur [a, b] et
∫
b

a
ϕdt =

∫
b

a
f(t)dt−α (b − a) = 0. Donc ϕ s’annule en un point c ∈ [0, 1]

et on a f(c) = 1

b−a

∫ b

a
f(t)dt.
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