
Pas de titre

Emmanuel Vieillard-Baron1, Alain Soyeur2, and François Capaces3

1Enseignant en CPGE, Lycée Kléber, Strasbourg
2Enseignant en CPGE, Lycée Pierre de Fermat, Toulouse

3, ,

2 janvier 2022

Exercice 0.1 ⋆⋆ Pas de titre

Dans le plan rapporté à un repère orthonormé, déterminer les droites passant par l’origine,

orthogonales et tangentes à un cercle de centre Ω
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Solution : Les équations de deux droites passant par l’origine sont de la forme y = mx et
y = m′x. Pour que ces deux droites soient orthogonales, il faut que 1 + mm′ = 0, c’est-à-dire
m′ = −1/m (m = 0 ou m′ = 0 correspondrait aux deux axes qui ne sont pas solution du problème).
Un cercle de centre Ω est tangent à ces deux droites si et seulement si d2(Ω,Dm) = d2(Ω,D−1/m)

ce qu’on traduit par
(2m− 1)2

m2 + 1
=

(2 +m)2

m2 + 1
, c’est-à-dire 3m2

− 8m− 3 = 0, trinôme qui possède

les deux racines m1 = 3 et m2 = −1/3. Les deux droites solutions sont de pente 3 et −1/3.
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