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Exercice 0.1 ⋆⋆ Pas de titre

Calculer en utilisant un bon changement de variables l’intégrale

I =

∫

π

0

x sinx

1 + cos2 x
dx

Indication 0.0 : Comment laisser les fonctions sinx, cos2 x et les bornes invariantes ?

Solution : On effectue le changement de variables

{

t = π − x

dt = − dx
. On trouve que

I = −

∫

π

0

(−π + t) sin t

1 + cos2 t
dt

et donc que 2I =
∫

π

0

π sin t

1 + cos2 t
dt. On effectue ensuite le changement de variables

{

u = cos t

du = − sin t dt
et on trouve finalement que

I = −

1

2

∫

−1

1

π

1 + u2
du = −

π

2
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