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Exercice 0.1 ⋆⋆ Pas de titre

Calculer pour un entier n ∈ N, l’intégrale

In =
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0
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n
√
1− x dx

Solution : Soit n > 1, en intégrant par parties (dériver x
n), on trouve que
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d’où la relation de récurrence :

In =
2n

2n+ 3
In−1 = · · · =

(2n)(2n− 2) . . . 2

(2n+ 3)(2n+ 1) . . . 5
I0

et puisque I0 =
2

3
, on obtient finalement

In =
22n+2

n!(n+ 1)!

(2n+ 3)!
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