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Exercice 0.1 * Pas de titre

Soit E un K-espace vectoriel muni d’une base e = (e1,ea,e3). On considére u € £(FE)
1 00
représenté dans la base e par la matrice A = 1 2 0
-1 0 2

1. Montrer que la famille € = (e1,€2,€3) avec e1 = —e1 + ea — €3, €9 = €2 et €3 = e3 + €3 est

une base de E. Ecrire la matrice de passage de la base e & la base ¢.
2. Calculer la matrice de u dans la base ¢.
3. En déduire la matrice de u™ dans la base e.

Solution :
-1 0 0
1. Comme Mat, (g) = 1 1 1 | et quedet(Mat,(e)) =1, la famille ¢ est de rang 3 et
-1 0 1

forme donc une base de E. De plus P._,. = Mat, (¢).
2. Appliquant les formules de changement de bases : Mat. (u) = P._,. Mat, (u) Po—ye avec

-1 0 0
P._,. = (Pe_>€)_l = 2 1 -1 et Mat, (u) = A. On en déduit que Mat, (u) =
-1 0 1
1 0 0
0 2 0
0 0 2
3. Notons P = P._,. et Ay = Mat. (u). On a donc : Mat, (u") = A" = (PAP™ )" =
1 0 O
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