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Exercice 0.1 ⋆ Pas de titre

Soit l’ensemble

J =

{(

x x

x x

)

∈ M2 (R) | x ∈ R \ {0}

}

.

Montrer que, muni de la multiplication usuelle des matrices, J est un groupe abélien.

Solution : Soit J(x) =

(

x x

x x

)

et J = J(1) . On a J2 = 2J et J(x)J(y) = 2xyJ = J(2xy). On

a donc la stabilité et la commutativité. On a aussi J(x)J(1
2
) = J(x) donc J(1

2
) est élément neutre

et J(x)J(y) = J(1
2
) lorsque 2xy = 1

2
soit y = 1

4x
. Tout élément admet bien un symétrique.
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