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Exercice 0.1 ⋆ Pas de titre

On considère la matrice

A =





−1 a a

1 −1 0
−1 0 −1



 ∈ M3(R)

Calculer pour n ∈ N, An.

Solution : Décomposons la matrice sous la forme A = H − I où

H =





0 a a

1 0 0
−1 0 0



 H
2 = a





0 0 0
0 1 1
0 −1 −1



 H
3 = 0

Avec le binôme, on trouve finalement que

A
n = (−1)n





1 −na −na

−n 1 + n(n−1)
2 a

n(n−1)
2 a

n −
n(n−1)

2 a 1− n(n−1)
2 a
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