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Exercice 0.1 ⋆ Pas de titre

Soit deux matrices A,B ∈ Mn(K). On suppose que

∀X ∈ Mn(K) Tr(AX) = Tr(BX)

Montrer que A = B.

Solution : Si A = ((ai,j) et X = ((xi,j)), on calcule

Tr(AX) =
n∑

i=1

n∑

k=1

ai,kxk,i

En prenant X = Epq , on a xk,i = δk,pδi,q, Tr(AX) = aq,p, donc ∀q, p ∈ [[1, n]], aq,p = bq,p et par

suite A = B.
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