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Exercice 0.1 ⋆⋆ Pas de titre

Déterminer toutes les formes linéaires ϕ sur Mn(R) vérifiant :

∀A,B ∈ Mn(R) ϕ(AB) = ϕ(BAT)

Solution : Remarque : Si n = 1, alors toutes les formes linéaires conviennent.
On prend n > 1. Une forme linéaire est définie par ses images des vecteurs d’une base, donc ici
les ϕ (Ei,k).
Or Ei,k = Ei,jEj,k donc en choisissant A = Ei,j et B = Ej,k avec k 6= j (c’est possible puisque
n > 1) on a BAT = Ej,kEj,i = 0. Donc ϕ (Ei,k) = 0 et ϕ est la forme nulle.
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