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Exercice 0.1 ⋆⋆ Pas de titre

Soient deux matrices A,B ∈ Mn(R) telles que :

∀C ∈ Mn(R) ACB = 0

Montrer que A = 0 ou B = 0.

Solution : On traduit l’énoncé avec des endomorphismes : Soit u, v ∈ L(Rn) tels que ∀w ∈

L(Rn), u ◦ w ◦ v = 0. Démonter que u = 0 ou v = 0.
Par contraposée : Supposons u 6= 0 et v 6= 0. Donc ∃x ∈ R

n tel que z = v(x) 6= 0 et ∃y ∈ R
n tel

que u(y) 6= 0. On construit alors w ∈ L(Rn) tel que w(z) = y. On a alors (u◦w◦v)(x) = u(y) 6= 0.
Donc u ◦ w ◦ v 6= 0.
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