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Exercice 0.1 ⋆⋆ Pas de titre

Soit A ∈ Mn,p(R) telle que

∀(X,Y ) ∈ Mn,1(R)×Mp,1(R) XTAY = 0.

1. Montrer que A = 0.

2. Trouver une matrice 2× 2 non-nulle telle que

∀X ∈ M21(R)
tXAX = 0.

Solution :

1. Soit fj la j-ème matrice de la base naturelle de Mp,1(R) et ei la i-ème matrice de la base

naturelle de Mn,1(R). On a ei
TAfj = ai,j d’où le résultat.
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