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Exercice 0.1 * Pas de titre
Soient les vecteurs de R3 :

u=(-1,1,1), v=(1,-1,1), w=(1,1,-1) et z=(2,-3,1).

1. Prouver que la famille (u,v,w) forme une base R3.

2. Quelles sont les coordonnées de x dans cette base ?

Solution :
1. Soient oy, a9, a3 € R tels que aqu + asv + asw = 0. Le triplet (a1, ae, a3) est solution du
—a1+as +az3=0
systéme : ag —as +az3=0 et donc a; = ay = ag = 0. La famille (u,v,w) est bien
ar +ay —az=0
libre. Comme dim R® = 3, c’est une base de R3.
2. La famille (u,v,w) étant une base de E, il existe (z1,22,73) € R? tel que : & = z1u + 220 +
—x1+x2 Hx3=2
xzzw. Le triplet (x1,x2,x3) est donc solution du systéme 1 — 22 +x3=-3 .Enle
T, +x9 —x3=1
résolvant, on trouve x; = —1, xo = 3/2 et x3 = —1/2. Les coordonnées de x dans la base
(u,v,w) sont donc : ‘ (—1,3/2, —1/2)‘
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