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Exercice 0.1 ⋆⋆ Pas de titre

Soit fk(t) = ekt. Montrer que {f1, . . . , fn} est une famille libre dans F(R,R).

Solution : Soit (λ1, . . . , λn) ∈ R
n tels que

∀x ∈ R, λ1e
x + · · ·+ λne

nx = 0.

Alors

∀x ∈ R, λ1 + · · ·+ λne
(n−1)x = 0 −−−−−→

x→−∞

0

et λ1 = 0. On recommence avec

∀x ∈ R, λ2e
x + · · ·+ λn−1e

(n−1)x = 0

ce qui donne λ2 = 0 et ainsi de suite, on montre que tous les coefficients de la combinaison linéaire

sont nuls. La famille est donc libre.
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