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Exercice 0.1 * * Pas de titre
Soit E = C>®(R,R). Montrer que c’est un R-espace vectoriel. On considére ensuite Iapplica-

tion
EFE — R
: kell,n
o 2 e kel
Montrer que Papplication @y, est linéaire, puis que la famille (p1,...,p,) est libre dans I'espace
L(E,R).
Solution : On montre que E est un sous-espace vectoriel de F(R,R). Il est aussi facile de

montrer que les applications yy sont linéaires. Montrons ensuite que la famille est libre. Soit
(A1,...,An) € R™ tels que
A1p1+ o+ Apon = 0 (g R)

En appliquant cette application linéaire a la fonction 0y : x — 2* € E, on trouve que

Akl =0

(car [¢*]®)(0) = k! si p = k et [2*]?P)(0) = 0 si p # k. On en déduit donc que Yk € [1,n], A\ = 0.

Références



